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Oklid ic Carpimi

Ornek

R3 de X = (x1,%2,%3), ¥ = (¥1,Y2,y3) olmak iizere

g:RPxR* > R, g( X.y)=x1y1+x¥2+x3y3

seklinde tanimlanan carpimin bir ic carpim oldugunu gosteriniz.

V.
Tanim

R” uzayinda, X = (x1, X2, ..., Xn) Ve Y = (y1, Y2, ..., ¥n) vektorleri icin
g:R"xR" — R, g(?,?) =x1y1 + X2 + -+ Xp¥n

seklinde tanimlanan fonksiyon, bir ic carpimdir ve bu ic carpima 6zel olarak Oklid i¢c Carpimi
denir. Oklid i¢c carpimini genel olarak <7 7> = Xx1y1 +X0)> + - - + Xp¥n seklinde gosteririz.

v
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carpimini hesaplayiniz.

R* uzayinda verilen X’ = (1,2,3,4) ve y = (2,1, —3,1) vektérleri icin (X,y’) ic




(X, ¥)=1-242-1+3-(-3)+4-1=—1

bulunur.

v

R® uzayinda verilen X = (0,1,2,3,4) ve Y = (2,1,-3,1,5) vektérleri icin <7 7)> ic
carpimini hesaplayiniz.

A,
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Ornek

R3 uzayinda verilen X = (1,2,3), y = (0,1,2), Z = (2,4, —3) vektorleri igin
asagidakileri hesaplayiniz.

a) (X,y)=2b)(X,Z)=? )(X,.y+Z)=2d)(X+Y.y+7Z)=2¢€)
(X +7Z,x+7)=?

/i i

N J
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R* uzayinda verilen X = (1,2,3,4), y = (0,3,1,2) ve Z' = (1,0,2, —1) vektorleri icin
asagidakileri hesaplayiniz.
a) (X, y)=2b)(X,Z)=2 ) (X, y+7Z)=2 d)(X+3Z, X -Yy)=2

it )

NG )
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X+¥Y+7Z=0(X.X)=(¥.¥)=(Z,7) =1ise (X,Yy) degerini
hesaplayiniz.

-




Norm ve Ic Carpim Arasindaki lliski

. . — e ee ae v
Daha 6nce R" uzayinda bir u” = (u1, up, ..., up) vektdriiniin uzunlugunu

W)=\ttt o+
ile ifade etmistik. Diger taraftan, U vektdriiniin kendisiyle i¢ carpimi da,
(W, W)y =uvl+u+ -+

oldugundan,
W] =/ (u. w)

sonucu elde edilir.
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(X.Y)
X ve Y, R" uzayinda iki vektér olsun. X ve y arasindaki aci 0 ise, cos = W

esitligi saglanir.

-
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X = (1,2,3,4,5) vektoriiyle y’

-

(2, —3,5,1, k) vektorii birbirine dik ise k nedir?




X LY ise <7 7> = 0 olmalidir. Buna gére,

(X, ¥)=1-242-(—3)+3-544-1+5-k=5k+15=0

esitliginden, k = —3 bulunur.
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X =(1,3,0,2) ve y = (1,0,2,3) vektdrleri arasindaki agiyr bulunuz.




— —
cosgm X ¥) _1:1+8:040:4+2.3 1 oldugundan, § = 60° elde edilir.

IX[Y]]  VvI+9+4/1+4+9 2
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Problem

X =(1,2,3,2,1) ve Y = (3,1,2,1,2) vektorleri arasindaki acinin kosiniisiinii bulunuz.

i )
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Problem
X =(1,2,-3,2,-1) ve y = (3,k,2,1,2) vektorleri birbirine dik ise k =?

i )
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Problem

R® uzayinda X = (1,2,3) vektériine dik olan 5 vektér yaziniz.

-

Analitik Geometri ve Céziimlii Problemler (6.Baski) IC CARPIM ve GEOMETRIK UYGULAMALARI M.Ozdemir, Altin Nokta Yayinevi, 2021 41/ 87



R wzayinda X = (1,k,2), y = (3, —1,m) ve Z = (n,2,2) vektorleri ikiser olarak
birbirlerine dik olduklarina gére, m, n ve k degerlerini bulunuz.

i )

Analitik Geometri ve Céziimlii Problemler (6.Baski) IC CARPIM ve GEOMETRIK UYGULAMALARI M.Ozdemir, Altin Nokta Yayinevi, 2021 42 / 87



—

x =

(1,2, 3) vektériiyle aym diizlemde bulunan birbirine dik iki vektdr bulunuz.




Oklid ic Carpimini Kullanarak Diizlem Denkleminin ifade Edilmesi

Bunun icin diizleme dik olan bir
vektorii kullanacagiz. Diizleme dik olan bir vektér, diizlem

uzerindeki tim vektorlere diktir. Buna gore, diizlemin IN=(A’B’C)
H
P gibi bir noktasini ve diizlemin dik oldugu N gibi G
bir vektori biliyorsak diizlem denklemini kolayca bulabiliriz. IB
X (x,y, z) diizlemin degisken noktasini gostermek P(Xo,y0,20)
— —
tizere, PX vektorii daima, N vektoriine diktir. O halde,
— —
<PX,N>=0

esitligi saglanmaldir. P (xp, yo, 20) ve N = (A, B, C) olmak iizere,
(x—x0,y —y.,z2—2),(AB,C))=0
esitliginden,
Ax=x0)+B(y—»)+C(z—2)=0

elde edilir.
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Ornek

X =(1,2,3) ve ¥ = (2,k,3) vektdrlerinin icinde bulundugu diizlem, N = (2,3, m)
vektoriine dik ise, k ve m degerlerini bulunuz.

it )

\- Wy,

Analitik Geometri ve Céziimlii Problemler (6.Baski) IC CARPIM ve GEOMETRIK UYGULAMALARI M.Ozdemir, Altin Nokta Yayinevi, 2021 51 / 87




Problem

X =(1,2) ve Y = (2,1) vektorleriyle olusturulan paralelkenarin alanini bulunuz.

i )
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