1) AX=AXve neN ise A"X=A"X oldugunu gésteriniz.
2) A EeM,(R) regiiler matrisdir & 0 A matrisinin 6z-degeri degil oldugunu gésteriniz.
3) AEeM,(R), a A’'nin 6z-degeri olsun. Bu durumda asagidakileri ispatlayiniz.

i) a® A“nin 6z-degeridir,
i) 0+ «a ise lail adj(A)'nin 6z-degeridir,
iii) A regiiler matris ise a #0 ve% A"in 6z-degeridir,
iv) a nin geometrik kathligi n ise A= « |, seklindedir,
v) A ortogonal matris ise a €{1,-1},
vi) af B.A'nin dz-degeridir, viii)  Aters-simetrikise & = 0,
vii) a A"nin dz-degeridir, ix) A diyagonal matris ise @ €{a;y, @y, ..., ann}-

4) A eM,(R) regiiler matris ise Ayp(x) = Ag,(x) oldugunu gésteriniz.

5) AEeM,(R), Aregiiler matris ve a A.A" matrisinin 0z-degeri ise 0<a,

6) X A ve B matrislerinin 6z-vektori ise X A+B, A.B, A? , B.A matrislerinin 6z-vektorudr,
7) M,(R) de asagidaki dzellikleri saglayan matrisler belirleyiniz.

i) a A ve B matrislerinin 6z-degeri, @ A+B matrisinin 6z-degeri degil,
ii) Aile AT matrislerinin 6z-vektérlerinin kiimelerinin arakesiti bos kiime,
iii) a A matrisinin 6z-degeri, cebirsel katlihg 2, geometrik kathligi 1,
iv) a A ve B matrislerinin 6z-degeri, a A.B matrisinin 6z-degeri degil,
v) Aile B benzer degil ancak karakteristik polinomlari esit,
vi) Ayp(x)# Apy (x).
8) AeM,(R) olmak lizere asagidaki 6zelliklere sahip biitiin matrisleri belirleyiniz;
i) [_11] A’nin 6z-vektori ve 2 A'nin 6z-degeri;
ii) 2 A matrisinin 6z-degeri ve A diyagonallestirilebilir matris;
iiii) 5 A’nin 6z-degeri ve cebirsel kathlig 2;
. it __[0 " _ 1.
iv) A3-<[2]> ve A1-<[2]>, vii) A4-<[1]>2,
v) A’nin 6z-degerleri sadece 2, viii) Ay (x)=x"-x+2
vi) 2 A’nin 6z-degeri, ix) Boy(A,)=2
1 00
5 6 2 10 -8
9) A=|0 -1 -8|, B=[ 4 — ], c=| 0 3 2| matrisleri verilsin. Buna gore
1 0 2 00 3

i) A,B matrislerinin matrisinin karakteristik polinomunu, 6z-degerlerini, 6z-vektérlerini, 6z-degerlerinin cebirsel ve
geometrik katliliklarini belirleyiniz.

ii) B8 matrisini belirleyiniz.
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11) AeM;(R), r(A)=3ise a =0 elemaninin geometrik katliliginin 2 oldugunu gosteriniz.

1 1
—1] , [1] 0z-vektorlerine sahip bitiin AEM;(R) matrislerini belirleyiniz.
0 1

12) A, (x) =x>-2x"+x-4 kosulunu saglayan bir matris ise A matrisinin regiler matris oldugunu goésteriniz ve A matrisini
belirleyiniz.

13) A € M,(R) matrisinin n tane 6z-degeri mevcut ise 6z-degerlerinin carpiminin A matrisinin determinanti oldugunu
gosteriniz.

14) M,(f)=<(1,1,-1)>, M4(f)=<e,, es+e;> esitliklerini saglayan f: R’> R’ lineer déniisiimlerini belirleyiniz;

15) Asagidaki 6zellikleri saglayan f: R’ R’ lineer dénusimleri belirleyiniz.

i) (1,1)eMyf), iii) fnin 6z-degerleri 2,5

i) My(f)=<(1,1)>,

16) fg: R>> R?, f(x,y,2)=(x-y,2y,x+y+32), g(X,y,2)=(-x+y-z,-x+y-z,0) lineer donisleri verilsin. Buna gore;

i) fg'nin 6z-degerlerini, 6z-vektorlerini, 6z-alt uzaylarini belirleyiniz,

ii) T={e,e,es}, 5={(1,1,1)(1,1,0),(-1,0,0)} tabanlari icin M(f,T,T), M(f,S,S) matrislerinin diyagonallestirilebilir olup olmadigini
arastiriniz.

17) {(1,1,1),(1,1,0),(1,0,0)} 6z-vektorlerine sahip biitin f: R*> R lineer dénistmleri belirleyiniz.

18) M={f| f: R » R} R-vektdy uzayinda T= {x,e*, e, ... ,e"™ sinx+2cosx} kiimesinin lineer bagimsiz kiime oldugunu
gOsteriniz;



