
1) A∈Mnxm(F), B∈Mmxn(F) , A.B=In ise n≤m olduğunu gösteriniz. 

2) A,B∈Mn(F) ve A.B=In ise B.A=I ve B= A-1 olduğunu gösteriniz. 

3) A,B∈Mn(F) ve A.B  regüler matris ise A,B matrislerinin regüler olduğunu  gösteriniz. 

4) A∈Mnxm(F), B∈ Mmxn(F),  A.B regüler matris ise n≤m olduğunu gösteriniz. 

5) A∈Mnxm( ℝ), B∈Mmxn( ℝ) ve  A.B=In ise r(A)=n olduğunu gösteriniz. 

6) A, B matrisler ise aşağıdaki özellikleri ispat ediniz. 

i) r(A)≤r( 
 
 
 );  

ii) r(A+B)≤r( 
 
 
 )≤r(A)+r(B);  

iii) r(A)≤ r(     );  

iv) r(                 

7) A∈Mnxm(ℝ), B∈Mkxm(ℝ), r(A)=m ise r( 
 
 
 )=m 

8) A∈Mnxm(ℝ), B∈Mnxk(ℝ), r(A)=n ise r(      =n 

9) Aşağıdaki koşulları doğrulayan matris örnekleri veriniz. 

r(A.B)≠r(BA), r(A+B)≠r(A)+r(B), r(A.B)≠min(r(A),r(B)) 

10) f: M2(ℝ) ℝ , f  
  
  

  =(a+b,b+c,c+d) lineer dönüşüm olduğunu gösteriniz. 

 T={ 
  

   
 ,  

  
  

 ,  
  
  

 ,  
  

   
 }, S={(1,-1,-1), (2,0,0),(1,2,0)}, L={e1,e2,e3} tabanları 

 verilsin. Buna göre; 

i) M(f,T,S), M(f,T,L) matrislerini belirleyiniz, 

ii) M(f,T,S), M(f,T,L) matrisleri arasındaki bağıntıyı belirleyiniz, 

iii) r(M(f,T,S)), r(M(f,T,L))  değerlerini belirleyiniz. 

11) A=
1 1

1 2

 
 
 

ve f: M2(ℝ) M2(ℝ),  f(B)=AB-BA lineer dönüşümü ve 

 T={ 
  

   
 ,  

  
  

 ,  
  
  

 ,  
  

   
 } tabanı verilsin. Buna göre; 

i) M(f0f, S,S) ve M(f,S,S)2 matrislerini belirleyiniz, 

ii) ve M(2f,S,S), M(f+fof, S,S) matrislerini belirleyiniz, 

iii) r(M(f,S,S)) ve r(M(fof,S,S) değerlerini belirleyiniz. 

12) A∈ Mmxn(ℝ) ve f: Mnx1(ℝ)  Mmxx1(ℝ), f(X)=AX fonksiyonunun lineer dönüşüm olduğunu ve 

 r(A)=r(f) olduğunu gösteriniz.  

13) A∈Mmxn(ℝ), B∈Mnxk(ℝ), A.B=[0]  ise r(A)+r(B)  n olduğunu gösteriniz. 

14) f : ℝ  
ℝ  , f(x,y)=(x+y,2x-y) lineer dönüşümü ve S={e1+e2,e2} tabanı verilsin. Buna göre 

 aşağıdaki koşulları sağlayan tabanlar varsa belirleyiniz. 

i) M(f,T,S)=
1 1

1 2

 
 
 

 eşitliğini sağlayan bir T tabanı belirleyiniz. 

ii) M(f,S,T)=
1 1

1 2

 
 
 

 eşitliğini sağlayan bir T tabanı belirleyiniz. 

iii) M(f,T,S)= 
  
  

  eşitliğini sağlayan bir T tabanı belirleyiniz. 

 

15) g,f : ℝ  
ℝ   lineer dönüşümler ve T={e1+e2,e2}, S= {e1+e2, 2e1+e2}, {tabanı olsun.  Buna göre 

 aşağıdaki koşulları sağlayan lineer dönüşümler varsa belirleyiniz. 

i) M(f,T,S)=
1 1

1 2

 
 
 

 eşitliğini sağlayan bir f lineer dönüşümü belirleyiniz, 



ii) M(fof,T,T)=  
  
  

   eşitliğini sağlayan bir f lineer dönüşümü belirleyiniz, 

iii) M(2f,T,T)=  
  
  

 , eşitliğini sağlayan bir f lineer dönüşümü belirleyiniz, 

iv) M(f,T,S)=
1 1

1 2

 
 
 

, M(g+f,T,S)=  
  
  

  eşitliklerini sağlayan f,g lineer dönüşümleri belirleyiniz, 

16) f : ℝ  
ℝ  , f(x,y)=(x+y,x-y,y) lineer dönüşümü ve T={e1+e2,e2} , S={ e1+e2, e1-e2,e3} tabanları 

 verilsin. Bu durumda M(f+g,T,S)= 
    
   

  eşitliğini sağlayan g lineer dönüşümleri  belirleyiniz. 

17) f : ℝ  
ℝ  , f(x,y)=(x+y,x-y,y) lineer dönüşümü ve T={e1+e2,e2}  tabanı verilsin. Bu durumda 

 M(gof,T,T)= 
  
   

  eşitliğini sağlayan  g lineer dönüşümlerini belirleyiniz. 

18) f : ℝ  
ℝ  , f(x,y)=(x+y,x-y,y) lineer dönüşümü S={ e1+e2, e1-e2,e3} tabanı verilsin. Bu durumda 

 M(fog,S,S)= 
   
    
   

  eşitliğini sağlayan  g lineer dönüşümlerini belirleyiniz. 

19) f : ℝ  
ℝ  , f(x,y)=(x+y,x-y) lineer dönüşümü M(f,T,S)= 

  
  

   eşitliğini sağlayan T,S tabanları 

 (varsa) belirleyiniz. 

20) f : ℝ  
ℝ   lineer dönüşümü ve T={(1,0),(0,1)},S={(1,-1),(4,8)}  tabanları ve M(f,T,T)= 

  
   

   ise 

M(f,T,S) matrisini belirleyiniz. 

15) A= 
   
    
   

  ise 5 farklı metotla A-1 matrisini belirleyiniz.   

16) a,b∈ ℝ, M=<(1,a,b,a),(a,b,b,1),(1,1,1,a)> ise Boy(M) değerini belirleyiniz.  

17) A= 
     
     

    
    

 
 
 
  matrisi için P.A.Q= 

   
   
   

   
 
 
 
  olacak şekilde P,Q regüler matrisleri 

 belirleyiniz. 

18) a,b∈ℝ,  A= 
   
   
   

  ise r(A) değerini ve regüler olan durum için A-1 matrisini belirleyiniz. 

19) A= 
  
  

  ile denk (benzer, eş) olan bütün matrisleri belirleyiniz, 

20) A= 
   
   
   

 , B= 
   
   
   

 , C= 
   
   
   

 , D= 
   
   
   

 , E= 
   
   
   

  , F= 
   
   
   

 matrisleri 

 veriliyor.  Buna göre, 

i) Yukarıdaki matrislerin hangileri   
   
   
   

  ile denk matristir, 

ii) Yukarıdaki matrislerin hangileri   
   
   
   

  ile benzer matristir, 

iii) Yukarıdaki matrislerin hangileri   
   
   
   

  ile eş matristir. 

21) M2(ℝ) kümesinde, aşağıdaki özelliklere sahip matris örnekleri veriniz. 

i) A ile B eş matrisler, AC ile BC eş matrisler değil, 

ii) r(A)=r(B), A ile B eş matrisler değil, 

iii) r(A)=r(B), A ile B benzer matrisler değil, 

iv) A ile B benzer matrisler, A ile 2B benzer matrisler değil, 



v) A diagonal değil, A diyagonalleştrilebilir, 

vi) A ile B denk matrisler, C ile D denk matrisler, A+C, B+D denk matrisler değil, 

vii) A ile B eş matrisler, A ile B benzer matrisler değil, 

viii) A ile B benzer matrisler, A ile B eş matrisler değil, 

ix) A ile B eş matrisler, A2 ile B2 eş matrisler değil, 

x) A ile B benzer matrisler, A simetrik, B simetrik değil, 

xi) A ile B denk matrisler, A ile B eş matrisler değil, 

xii) A ile B denk matrisler, A ile B benzer matrisler değil, 

 

22) Aşağıdakileri ispat ediniz, 

i) A ile B eş matrisler ise A ile 5B eş matrislerdir, 

ii) A ile B benzer matrisler ise A2 ile B2 benzer matrislerdir, 

iii) A regüler matris ise A birim matris ile denk matristir, 

iv) A diyagonal matris ise A diyagonalleştrilebilirdır, 

v) P regüler matris, B=P-1AP ise Aile B benzer matrislerdir, 

vi) A ile B denk matrisler,α,β sıfırdan farklı ise αA, βB denk matrislerdir, 

vii) A ile AT denk matrislerdir, 

viii) f : ℝ  
ℝ  lineer dönüşüm, T,S tabanlar ise M(f,T,T) ile M(f,S,S) benzer matrislerdir, 

 

23)  
   
   
   

 ,  
   

     
   

  ,  
  
  

 ,  
  
  

   matrislerinden hangileri diyagonalleştrilebilirdır? 

24)  
   
   
   

 ,  
   

    
   

  matrislerinin rank değerlerini satır işlemleri yaparak belirleyiniz. 

25) A= 
   
   
   

 , B= 
   
   
   

 , C= 
   
   
   

  olarak verilsin. Buna göre aşağıdakilerden hangileri 

doğrudur. 

i) A≈B, A≈C, 

ii) A~B, A~C, 

iii) P regüler matris, PA=B, 

iv) P regüler matris, PA=C 

v) Q regüler matris, AQ=B, 

vi) Q regüler matris, AQ=C 

vii) P,Q regüler matris, PAQ=C 

26) Aşağıdaki lineer denklem sistemlerinin çözüm kümelerini belirleyiniz. 

i) 2x1+x2=3, 2x1-x2=0, x1-2x2=4 , 

ii) 2x1+x2=3, 2x1-x2=5, x1-2x2=4 , 

iii) 2x1+x2=3, 4x1+2x2=6, 6x1+3x2=9 , 

iv) x1+2x2+x3-2x4=0, x1+2x2+2x3-3x4=0,  3x1+6x2+5x3-8x4=0,  

v) ax1+2x2+x3-2x4=0, x1+2x2+2x3-bx4=0,  3x1+6x2+7x3-4x4=0,  

vi) x+ay+bz=a, ax+by+bz=1, x+y+z=a, 

27) A∈Mmxn(F) ve r(A)=m ise A.X=b lineer denklem sisteminin çözüme sahip olduğunu gösteriniz. 

 r(A)=n ise benzer iddia doğrumudur? 

28) A∈ Mmxn(F) ve m<n ise AX=[0]  homojen lineer denklem sisteminin sıfırdan farklı çözümü 

 mevcut olduğunu gösteriniz. 



29) 900 kişilik oturma kapasitesine sahip tiyatronun ücreti çocuklar için 4 dolar, öğrenciler için 6 dolar, 

 yetişkinler için ise 8 dolar. Tam katılımın olduğu belirli bir gösterimde, çocuk ve öğrencilerin 

 toplamının yarısı kadar yetişkin vardı. Ücretlerin toplamı 5600 dolardı. Gösteriye kaç çocuk katıldı? 

30) Ali iki bankada toplam 2000 dolar mevduatı var. Biri yıllık %6 faiz ödüyor, diğeri ise yıllık %8 faiz 

 ödüyor. Eğer Ali tek bir yılda toplam 144 dolar faiz kazandıysa, her bankada ne kadar mevduatı 

 vardır? 

31) Ali üç sınıf ticari gübre üretiyor. A sınıfı gübre torbasında 18 litre nitrojen, 4 litre fosfat ve 5 litre 

 potasyum içerir. B sınıfı gübre torbasında, 20 litre nitrojen ve 4 litre fosfat ve 4 litre potasyum içerir. 

 C sınıfı gübre torbasında, 24 litre nitrojen, 3 litre fosfat ve 6 litre potasyum içerir. 26400 litre 

 nitrojen, 4900 litre fosfat ve 6200 litre potasyum mevcut. Tüm ürünler kullanılarak üç gübre sınıfının 

 her birinden kaç torba gübre üretilir? 

 


